O conceito de angulo

Angulo é a reunido de dois segmentos de reta orientados (ou duas semi-
retas orientadas) a partir de um ponto comum.
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A intersecdo entre os dois segmentos (ou semi-retas) € denominada
vértice do angulo e os lados do angulo sado os dois segmentos (ou semi-
retas).

Podem ser usadas trés letras, por exemplo ABC para representar um
angulo, sendo que a letra do meio B representa o veértice, e as letras Ae C
representam um ponto nos segmentos de reta (ou semi-reta) que formam
0 angulo.

A

c

Usamos a notacdo < para um angulo, como por exemplo: <ABC.

Podemos indicar o angulo simplesmente pela letra que representa o
vértice, como por exemplo: O. Uma outra nota¢édo para angulo ¢ AOB,
sendo O o vértice do mesmo e as letras A e B localizadas nos lados do
angulo.



O transferidor

Para obter a medida aproximada de um angulo tracado em um papel,
utilizamos um instrumento denominado transferidor, que contém um
segmento de reta em sua base e um semicirculo na parte superior
marcado com unidades de 0 a 180. Alguns transferidores possuem a
escala de 0 a 180 marcada em ambos o0s sentidos do arco para a medida
do angulo sem muito esforco.

Para medir um angulo, coloque o centro do transferidor (ponto 0) no
vértice do angulo, alinhe o segmento de reta OA (ou OE) com um dos
lados do angulo e o outro lado do angulo determinara a medida do angulo,
como mostra a figura.
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Classificacao dos anqulos conforme a medida

Angulo Caracteristicas Grafico

Angulo cuja medida é maior do que O graus e
agudo menor do que 90 graus. Ao lado temos um

1]
angulo de 45 graus. 45
Um angulo reto € um angulo cuja medida é Angulo reto
reto exatamente 90°. Assim os seus lados estdo o

90

localizados em retas perpendiculares.

E um angulo cuja medida esta entre 90 graus e 0
obtuso 180 graus. Na figura ao lado temos o exemplo de
um angulo obtuso de 135 graus.

Angulo que mede exatamente 180°, 0os seus 180°
raso lados s&o semi-retas opostas. Neste caso os
seus lados estao localizados sobre uma mesma /_\
reta « >

Angulos complementares, suplementares e
replementares

Dois angulos sao denominados:

Complementares: se a soma de suas medidas € igual a 90° e neste caso,
um angulo é o complemento do outro.

Suplementares: se a soma de suas medidas € igual a 180° e neste caso,
um angulo é o suplemento do outro.

Replementares: se a soma de suas medidas € igual a 360° e neste caso,
um angulo é o replemento do outro.

Complemento de x Suplemento de x Replemento de x

360"-

360° - x



1- CALCULE O VALOR DOS ANGULOS(ANGULOS COMPLEMENTARES)
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2- CALCULE O VALOR DOS ANGULOS(ANGULOS SUPLEMENTARES)
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ANGULOS REPLEMENTARES

3x +10+144 -4x + 4x +4 + 5x +4 + 54 = 360
Resolvendo temos

X=18°

3x +10° ¢




Al Opastos RNNESRR.

Angulos opostos pelo vértice - como o proprio nome indica, sdo aqueles
cujos lados de um séo os prolongamentos dos lados do outro.

Veja que os angulos de medidas a e b sdo congruentes, e,
também os angulos de medidas c e d sdo também
congruentes, ou seja, possuem a mesma medida.




Retas | aralelas
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Dadas duas retas paralelas, chama-se reta transversal qualquer
reta que intercepte ambas as retas. Observamos na figura, que
ficam determinados oito angulos de medidas a, b, c, d, e, f,geh
gue recebem denominacdes especiais a saber:

angulos correspondentes: bef,aee,deh,eceq.
angulos alternos internos: def,ecee.

angulos alternos externos: be h,eaeg.

angulos colaterais internos: dee,ecef.

angulos colaterais externos: be g, eae h.

Observa-se que:

* 0s angulos correspondentes sao congruentes (medidas iguais)
 0s angulos alternos sao congruentes (medidas iguais).

 0s angulos colaterais sao suplementares, isto €, somam 180° .

Duas retas distintas r e s sdo paralelas, e indica-se r//s , quando estando contidas num
mesmo plano (coplanares) , e ndo possuem ponto em comum.
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VAMOS DETALHAR

Lembre-se:
Retas paralelas sao retas que es
ponto em comum.

Vamos observar

Regiao externa

tao no mesmo plano e ndo possuem

a figura abaixo:

Regiao interna
N

Regiao externa

Angulos colaterais internos: (colaterais = mesmo lado)
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A soma dos angulos 4 e 5 é igual a 180°.
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A soma dos angulos 3 e 6 é igual a 180°.

Angulos colaterais externos:
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A soma dos angulos 2 e 7 é igual a 180°.
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A soma dos angulos 1 e 8 é igual a 180°.




Angulos alternos internos: (alternos = lados diferentes)
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Os angulos 4 e 6 sdo congruentes
(iguais)

Os angulos 3 e 5 sdo congruentes (iguais)

Angulos alternos externos:
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Os angulos 1 e 7 sao congruentes
(iguais)
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Os angulos 2 e 8 sdo congruentes (iguais)

Angulos correspondentes:
Sdo angulos que ocupam uma mesma posicao na reta transversal, um na regido
interna e o outro na regiao externa.

£
1 Tt

/

Os angulos 1 e 5 sao congruentes (iguais)
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os angulos 2 e 6 sdo congruentes (iguais)
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os angulos 3 e 7 sdo congruentes (iguais)
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os angulos 4 e 8 sdo congruentes (iguais)




Exercicios Resolvidos

1. Determine o valor de x nas figuras abaixo:

£
40= Tt

X = 40°

Sao angulos correspondentes.

£
20° m

X + 20° = 180°

x = 180° - 20°

x = 160°

O angulo x é igual ao dngulo que se forma
abaixo do angulo de 20°, logo a soma dos dois
€ igual a 180°.

2. Determine m, n e r na figura abaixo:

£
Ba= m

m = 84° Sao angulos opostos pelo vértice.

r = 84° Sao angulos correspondentes.(também é alterno
interno com o m)

r+ n = 180° S&o angulos suplementares a soma ¢é igual a
180°

84° + n = 180° (substituimos r por 84°)

n = 180° - 84°

n = 96°




3. Sendo m // n, determine o valor de a em graus na figura seguinte: ( //

Paralelas)
/t
3ib-11

A 2b + &°

Os angulos sao correspondentes, logo sdao angulos iguais.
3b-11° = 2b + 6°

3b-2b=6°+ 11°

b=17°

Os angulos sao suplementares, logo a soma entre eles é
igual a 180°.

a + (2b + 6°) = 180°

a + 2b + 6° = 180°

a + 2(17°) + 6° = 180°(substituimos b por 17°)
a + 34° + 6° = 180°

a + 40° = 180°

a = 180° - 40°

a = 140°

o Bissetrizde um angulo - é a semi-reta que partindo do vértice, determina
dois angulos congruentes ( ou seja, de mesma medida).
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O C=hissetriz A

Axioma: Todo angulo, possui uma Unica bissetriz.



1) QUAL A RELACAO ENTRE OS ANGULOS ASSINALADOS?
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2) DETERMINE O VALOR DOS ANGULOS. NO CASO DE NAO HAVER NECESSIDADE
DE CALCULO JUSTIFIQUE SUA RESPOSTAS
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3)EXERCICIOS
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4)EXERCICIOS
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RESPOSTAS

1- CALCULE O VALOR DOS ANGULOS(ANGULOS COMPLEMENTARES)

1) 240 2) 18° 3) 65° 4) 550 5) 320

6) 30° E 60° 7)30° E 60° 8) 23°, 46°E 21° | 9) 30° E 60° 10)15°,20°,25°,30°
11)36°E 549 | 12) 10°,20°,25%,35° | 13) 14) 15)
2-CALCULE O VALOR DOS ANGULOS(ANGULOS SUPLEMENTARES)

1) X=105° 2)X= 69° 3) X=50° 4) X= 30° 5) X= 46°

6) X= 20° 7) X=31° 8) X- 17° 9) 10)

11) 12) 13) 14) 15)

1) QUAL A RELACAO ENTRE OS ANGULOS ASSINALADOS?

A) OPV B) OPV C)CORRESP | D) AE E) Al
F)CORRESP G)AI H)OPV ) AE J) CORRESP
K) L)

SUPLEMENTARES | SUPLEMENTARES

2) DETERMINE O VALOR DOS ANGULOS. NO CASO DE NAO HAVER NECESSIDADE
DE CALCULO JUSTIFIQUE SUA RESPOSTAS

A) X=112° B) X=49° C) X=65° D)X= 100° E) X=70°

F) X=105° G) H) ) J)

3)EXERCICIOS

1)a=70° 2)a=c=122° 3)a=c=135° 4)a=c=155° 5)b=60°

b=c=110° b=58° b=58° b=25° c=120°

6) a=72° 7)a=105° 8)a=32° 9)b=c=95° 10)a=c=102°

b=108° b=75° h=148° b=78°

11) a=100° 12)a=c=145° 13) a=b=80° 14)a=68° 15)a=b=100°

b=80° b=35° h=112°

16) a=52°

h=128°

4)EXERCICIOS

A) X=77° B) X=40° C) X=34° D)X= 20° E) X=30°

F) X=30° G)X=30° H)X=70° Z=30° | I) X=25° J) X=30°
Y=100°




